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Lenma 1 : Jum1ah ukuran sebarang dua sudut suatu aegltlga
adalah lebih kecil dari 1800.

Buhti : Misalkan eegitiga ABC, dan

A titik D padaEt sedemikian

cD

eahinggaB-C-D
& adalah sudut luar A ABC.

sedangkaa nla + nlz = 18oo,

maka nlA = t$O - nlz

Dengan cara yang sama akan dapat ditunjukkan bahwa

nlz + nl3 < lgoo dan mZ1 + m43 < lgoo

Jadi lemma 1 terbukti-
Lemma E 3 Untuk sebarang A ABC terdapat A .ArBlCr yang

mempunyai jumlah beear eudut sErma dengan iunlah

tetapi ml,A. s |<^U, .

F Misal A ABC dengan E titlk
/l.'bi tengah BC.

.tt

b

besar sudut A ABC,

Bukti r

b

LukisFpadamsedemikian
sehingga A - E - F dan eT = E'f.

Sekarang jika F dan C dihubung-

kan. maka terbentuk A CEF-C

Perhatikan A BEA dan A CEF.

s-E=E
Ll = /-a
EE=trE

E
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Dari tiga syarat di atas maka A BEA = A CEF,

akibatnya Lz = t5 dan ZB = Lo.

Misalkan jumlah beear sudut A ABC - S(A ABC), maka

S(A ABC) = ml,A + mlB + nLC

= ntLL + n/-Z + n/B + nlq

= nlt + mZ5 + n/,6 + nLA

= tt/;cAr + mZAFc + mZpce

= Jum1ah besar sudut A AFC.

n/.A=nlt+ttLZ

= mll + a{.i.

Sekarang kita ahan memilih ml,1 atau m/5 sebaeai LA

Jika nJf S ', (mZA), maka A = Ar, F = B, dan C = Cr

Jika m/S s L/Z (mZA), maka F = A

JadiS(AABC)=S(AABC).
Sekarang berdasarkan Lenuna 1 dan Lenuna ?, kita akan

membuktikan Teorema Saeeheri-Legendre. yaitu :

Jumrah uhuran heear audut sebarang aegitiga adalah rebih
kecil atau sama dengan 1800.

Bukti 3

Misalkan segitiga itu A ABC-

Andaikan jumlah ukuran besar sudut A ABC besar darl 18Oo atau

mZg+nLa+nLc,>18oo
Bentuk ini dapat ditulis sebagai beri-kut :

n/e + mLB + nl.c = l8oo r p, p ) o, p e [R.

Berdasarkan lemma 2, maka terdapat O ArB.C. yang bersifat
m/A. + rnlB, + nLc, = 18Oo + p dan E/A, '; l/2 rmLAl.

Dari A A'B.C, iuga terdapat A ArB"C" yang bersifat

.rC = Cr, A = B.

L



-ii+-

')i:

dan setepuanya, maka akan terdapat A A.B^C^ yang bereifat
m/A", + mlB., + nLCn = 18oo

Menurut sifat Archimedian,
n

l/zo (mlA) < p-

Akibatnya kita memperoleh

sedemihian sehingga

+ p dan m4A rt

adan € $lo

trlBn h

fni bertentangan dengan f.ro," fl 
o

Jadi haruslah

nLA+ mln+ n{fr< lgoo

Akibat dari teorema ini maka dapat dibuktikan bahwa jumrah

rrlruran audut axbarang aegi-empat adalah rebih kecil atau Erana

dengan 3600-

SEGIEII{PAT SACCHERI

saccheri juga memperkenarkan sebuah segiempat yang disebut
segiempat Saceheri.

/,11 = lE = goo

AD=DE

ffirrffi
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Tonron= ! r. svt gaag I a

Toaranr 2 o.evr 9..9 L .

Taanona 2 o
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B

Diagonal Segi-empat Saccheri adalah kongruen.

Sudut atas Segi-empat Saccheri adalah kongruen.

Sudut atas Segi-empat Saccheri- adalah tidak
tumpul.

Bukti r

tetapi lancip atau siku-
ivltil,( uPr r,
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Misalkan E ABCD adalah .-.--J
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segi-empat Saccheri.

Andaikan l,OCn tumpul,

maka akan terjadi jumlah

besar sudut segi-empat

lebih besar dari 3600.
A B

Ini bxrtentangan dEnElan teorema Eaceheri-Le4endre

Teorema 4 : Segmen yang menghubungkan titik tengah sisl atas

dan titik tenga.h sisi alas eegi-empat Saeeheri

adalah tegak lurus pada gisi ataa dan sisi alaa itu

Teorena 5 : Sisi atas dan sisi alas Segi-empat Saccheri

adalah seja.jar.

Teorema S : Dalam sebarang segi-empat Saccheri, sisi atas

Iebih panjang atau sama dengan sisi alasnya.

Bukti !
DC

Misalkan o ABCD adalah o Saccheri.

mrm, eErAEdanA5=ffi.
Akan dibuktikan bahwa AB < CD

Bentuk seguren BD. Darl slnl akan

terdapat tiga kemungklnan untuk .41 dan t2, yaitu :

1. Lt = la arau

2. nlt < nlz atau

3. n/t > t)t2

Jika Ll = L2, naka A ADB = A CBD dan m = m,
akibatnya AB = CD-

Jika rnl,l ,.tlZ. maka menurut Teorema Hinge AB < CD-

L



Jlka rrZl > nLZ, sedangkan mZ2 + nl3 =

akan mengakibatkan :

r,lt+m/S+mZA>1BOo,
tanHan dengan teorema

o90

goo

maka

fni

ini berten-
Saecheri-

Legendre.

f)enBan demihian yang berr-aku adar.ah kemungkinan 1

dan 2, yaltu AB S CD.
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